
 

 

Μεθοδολογίες Ασκήσεων στα Όρια 

A) Πεπερασμένο όριο συνάρτησης στο 𝒙𝟎ϵ R 

 

lim
𝑥→1

2𝑥2 − 3𝑥 + 1

𝑥2 − 1
 = (

0

0
) 

 

Για την άρση της απροσδιοριστίας 
παραγοντοποιούμε τους όρους 
του κλάσματος ή εφαρμόζουμε το 
De l’ Hospital. 

 

lim
𝑥→9

3 − √𝑥

9 − 𝑥
= (

0

0
) 

 

Για την άρση της απροσδιοριστίας 
πολλαπλασιάζουμε τους όρους 
του κλάσματος με τη συζυγή 
παράσταση ή εφαρμόζουμε το De 
l’ Hospital. 

Aν    f(x) = {
2𝑥 − 1,    𝑥 < 1

𝑥2,         𝑥 ≥ 1
     

 
να βρεθεί το lim

𝑥→1
𝑓(𝑥) 

 

 
Βρίσκουμε τα πλευρικά όρια. Αν 
είναι ίδια το όριο της f(x) 
ταυτίζεται με τα πλευρικά.  

 

lim
𝑥→0

𝜀𝜑𝑥

𝑥
= (

0

0
) 

 

Χρησιμοποιούμε τα 
τριγωνομετρικά όρια 

 

lim
𝑥→0

𝜂𝜇𝑥

𝑥
 = 1  lim

𝑥→0

𝜎𝜐𝜈𝑥−1

𝑥
= 0 

 
 

Αν   1-x2 ≤ f(x) ≤ 1+x2 

 
να βρεθεί το lim

𝑥→0
𝑓(𝑥) 

 

 
Εφαρμόζουμε το κριτήριο 

παρεμβολής 

 

lim
𝑥→0

𝑥 ∙ 𝜂𝜇
1

𝑥
=  (0 ∙ 𝜂𝜇∞) 

Ξεκινώντας από την ανίσωση  
-1 ≤ ημx ≤ 1 κατασκευάζουμε την 
συνάρτηση και εφαρμόζουμε 
κριτήριο παρεμβολής 

 

lim
𝑥→−5

|𝑥 + 5|

𝑥 + 5
= (

0

0
) 

 

Αν μηδενίζει το απόλυτο παίρνω 2 
περιπτώσεις και υπολογίζω τα 
πλευρικά όρια.  
Αν δεν μηδενίζει παίρνω μόνο την 
μία περίπτωση 

lim
𝑥→1

𝑥2 − √𝑥

√𝑥 − 1
= (

0

0
) 

 

Αλλαγή μεταβλητής.  

Θέτω √𝑥 = 𝑦 και βρίσκω το lim
𝑥→1

𝑦 



 

 

 

B) Μη πεπερασμένο όριο συνάρτησης στο 𝒙𝟎ϵ R 

 

lim
𝑥→0

𝑥 + 5

𝑥4 + 3𝑥2
= (

5

0
)  

 

Όταν ο παρονομαστής διατηρεί 
πρόσημο δεν χρειάζεται να βρω 
πλευρικά όρια.  

 

lim
𝑥→1

2𝑥

1 − 𝑥
= (

2

0
) 

 

Όταν ο παρονομαστής δεν 
διατηρεί πρόσημο χρειάζεται να 
βρω τα πλευρικά όρια. Μόνο αν 
είναι ίσα υπάρχει το όριο.  

 

C) Όριο συνάρτησης στο 𝒙𝟎ϵ R με παράμετρο 

Αν  f(x) = 
(𝜆−1)𝑥2+𝑥−2

𝑥2−1
  και  lim

𝑥→1
𝑓(𝑥) = ℓ πραγματικός αριθμός 

Κάνουμε πρώτα χιαστεί στον τύπο της συνάρτησης και έπειτα 

υπολογίζουμε τα όρια. 

D) Όριο συνάρτησης στο άπειρο. 

 
lim

𝑥→+∞
(−10𝑥2 + 10𝑥 − 5) 

 

Το όριο πολυωνυμικής 
συνάρτησης είναι ίσο με το όριο 
του μεγιστοβάθμιου όρου 

 

lim
𝑥→+∞

𝑥4 − 5𝑥3 + 2𝑥 − 1

𝑥3 − 3𝑥 + 2
 

 

Το όριο ρητής συνάρτησης 
ισούται με το όριο των 
μεγιστοβάθμιων όρων του 
αριθμητή και του παρονομαστή 

 

lim
𝑥→+∞

(√𝑥2 + 1 + √𝑥2 − 2𝑥 + 1) 

 

To όριο άρρητης συνάρτησης 
ισούται με το όριο του 
μεγιστοβάθμιου όρου. 
Αν το όριο είναι απροσδιοριστία 
πολλαπλασιάζουμε αριθμητή 
και παρονομαστή με τη συζυγή 
παράσταση 

 

 

 

 



 

 

E) Όριο ρητής συνάρτησης στο άπειρο με παράμετρο 

lim
𝑥→+∞

(𝜇−1)𝑥3+2𝑥2+3 

𝜇𝑥2−5𝑥+6
 = Α 

Διακρίνουμε περιπτώσεις για τους συντελεστές των μεγιστοβάθμιων 

όρων. 

a) Αν (μ-1)≠0   και μ≠0                τότε Α = lim
𝑥→+∞

(𝜇−1)𝑥3 

𝜇𝑥2  =…… 

b) Αν (μ-1)=0                                 τότε Α = lim
𝑥→+∞

0𝑥3+2𝑥2+3 

1𝑥2−5𝑥+6
 =…… 

c) Αν μ=0                                       τότε Α = lim
𝑥→+∞

−1𝑥3+2𝑥2+3 

0𝑥2−5𝑥+6
 =…… 

 

F) Όριο άρρητης συνάρτησης στο άπειρο με παράμετρο 

lim
𝒙→−∞

(√𝒙𝟐 + 𝟏 + 𝝁𝒙) = 𝑨 

Πρώτα την μετασχηματίζουμε  Α = …………….. =  lim
𝒙→−∞

𝑥(𝜇 − 1)   Και 

έπειτα διακρίνουμε περιπτώσεις: 

a) Αν  μ-1 > 0 

b) Αν μ-1 < 0 

c) Αν μ-1 = 0    τότε          Α= lim
𝑥→−∞

(√𝒙𝟐 + 𝟏 + 𝒙)   για να 

υπολογίσουμε το όριο πολλαπλασιάζουμε με τη συζυγή 

παράσταση. 

 


